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TRIGONOMETRIE :
Formules de Simpson

Utilisation des formules de Simpson (formules de factorisation)
Pensez aussi a la formule de sin2a ainsi qu’aux formules de Carnot ...

[Exercices de factorisation|

Enoncés

sin2a+sin6a ; cos3a+cosa ; sinda-sin2a ; cosba-cosa
sin 2a + sin 6a + 2 sin 4a cos 2a ; cos 3a +cos a+ 2 cos a cos 5a
sinda-sin2a-2sinacos?2a ; sin3a+sind4a-2cosal2sina
sin3a+sin5a+2sin4a ; sinda-sin2a-2sina
cos7a-cosba+cos3a-cosa ; sina+sinb+sin(a+b)
(cosa-cosh)+(sina-sinb)? ;1+2cos?2a+cos4a ; cos?a-cos?2a ;

Réponses
1. sin 2a + sin 6a =2 sin 4a cos 2a = 8 sin a cos a co0s2 2a
2. cos3a+cosa=2cos2acosa
3. sin4a—sin 2a =2 sin a cos 3a
4. cosba—-cosa=-2sin3asin 2a=-4sinasin 3a cos a
5. sin 2a + sin 6a + 2 sin 4a cos 2a

10.

=2 sin 4a cos 2a + 2 sin 4a cos 2a
= 4 sin 4a cos 2a
=16 sin a cos a €cos? 2a

cos 3a + cos a+ 2 cos a cos ba
=2 cos 2acosa+2cosacosba
=2 cos a (cos 2a + cos 5a)

=2 cos a2 cos 7a/2 cos 3a/2

sin 4a - sin 2a - 2 sin a cos 2a
=2sinacos 3a—2sinacos 2a
=2 sin a (cos 3a — cos 2a)

=2 sina (-2 sin 3a/2 sin a/2)

=- 4 sin a sin 3a/2 sin a/2

sin 3a + sin 4a - 2 cos a/2 sin a
=2sin7a/2 cos a/2 -2 cos a/2sina
=2 cos a/2 (sin 7a/2 — sin a)

=2 cos a/2 2 sin 5a/4 cos 9a/4

=4 cos a/2 sin 5a/4 cos 9a/4

sin 3a + sin 5a + 2 sin 4a
=2sind4acosa+2sin4a
=2sin4a(cosa+1)

=2 sin4a 2 cos?a/2 (par formule de Carnot)
=8 sin a cos a cos 2a cos?a/2

sind4a-sin2a-2sina
=2sinacos3a-2sina
2sina(cos3a-—1)

-2 sina (1 — cos 3a)

-2 sina 2 sinz 3a/2

- 4 sin a sin23a/2

cos2a - cos2b
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11.cos 7a - cos ba + cos 3a - cos a
=-2sinasin 6a— 2 sin a sin 2a
-2 sin a (sin 6a + sin 2a)

-2 sin a 2 sin 4a cos 2a

-16 sin2a cos a cos?2a

12.sina+sin b + sin (a + b)
.. a+b a-b . a+b a+b
=2SIn ——C0S——— + 2SIn ——Cc0S———
2 2 2 2

. a+b a-b a+b
=2sin (cos + C0S )
2 2 2

=2sin aLb 2cosE cosE
2 2 2

. a+b a b
=4sin —— Cc0S— COS—
2 2 2

13.(cos a - cos b)? + (sin a - sin b)?2
= c0S2a — 2 cos a cos b + cos2b + sin2a — 2 sin a sin b + sinzb
=2-2(cosacosb+sinasinb) (par FF)
=2-2cos(a—h)
=2(1-cos(a—Dh))

=2.2sin2 a

:4sin2a_b

14.1 + 2 cos 2a + cos 4a
= (1 +cos4a)+2cos 2a
=2 co0s?22a+2cos 2a
=2 cos 2a (cos 2a + 1)
= 2 cos 2a 2 cos2a
= 4 cos?a cos 2a

15.cos?a - cos?2a
= (cos a + cos 2a) (cos a — cos 2a)
= (2 cos 3a/2 cos a/2).(-2 sin3a/2 sin (-a/2)
= (2 cos 3a/2 cos a/2).(2 sin3a/2 sin a/2)
=2 sina/2 cos a/2 . 2 sin 3a/2 cos 3a/2
=sina.sin 3a

16.cos?a - cos?b
= (cos a—cos b) cos a + cos b)

= (-2sin a—+bsin a—_b)(z cosaLbcosa—_b)
2 2 2 2

= —sin(a+b)sin(a—b)
= sin(a+b)sin(b-a)



